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Célkitiizése: egyvaltozos fliggvények differencidlszamitdsanak alkalmazasai, egyvaltozos
fliggvények hatarozott ¢és hatarozatlan integralja, a differencidlegyenletek alaptipusainak
megismerése.

Rovid leiras: L’Hospital-szabaly. Taylor-formula, Lagrange-féle maradéktag. Az
egyvaltozos valos fliggvények szélsdértékeinek, konvexitasanak vizsgalata derivaltakkal.
Teljes fliggvényvizsgalat. Szoveges szélsdérték feladatok. Primitiv fliggvény és hatarozatlan
integral. Hatdrozatlan integralok szamitasi modjai: parcialis integralds, helyettesitéses
integralds. A Riemann-integral értelmezése. Newton-Leibniz tétel. Teriilet, forgastest
térfogata és ivhossz szamitasa integralokkal. Improprius integralok. Kozonséges
differencidlegyenletek osztalyozasa. Elsérendli differencidlegyenletek: szétvalaszthato
valtozoju, szétvalaszthatd valtozojira visszavezethetd, linearis, inhomogén. Masodrendii
differencidlegyenletek: x-ben, y-ban hidnyos, 4llando egylitthatds, linedris inhomogén.

Oktatasi moddszer: Eldadason az elméleti alapok ¢és mintafeladatok bemutatasa,
gyakorlatokon csoportos és egyéni feladatmegoldds, hézi feladatok.

Ismeretek mérési modja: Félév kozben 3 zarthelyi dolgozat, vizsgaidoszakban irasbeli
vizsga.

A vizsgara bocsatas feltételei: A gyakorlatokon és eldadadsokon a TVSZ el6irasa (45.§ (2))
szerinti részvétel, és a zarthelyi dolgozatokkal megszerezhetd Gsszpontszam legalabb 40%-
anak megszerzése. A meg nem irt dolgozat 0 pontosnak tekintendd. Minden zarthelyi
dolgozatra (a javitokra is) jelentkezni kell a CooSpace rendszeren keresztiil.

Javitasi (potlasi) lehetéségek: A gyakorlatokon valo részvétel nem poétolhatd. A zarthelyi
dolgozatok koziil a legrosszabbul sikeriilt a szorgalmi iddszakban (jellemzden az utolsod
héten) egy alkalommal javithat6. Amennyiben még igy sem sikeriil a megkovetelt 40%-os
teljesités, a vizsgaidészak masodik hetének végéig egy alkalommal lehetdség van a harom

Targykurzus tipusok: ea — eléadas, gy — gyakorlat, lab — labor

K — kotelezd, KV — kotelezéen valaszthatod, SZ — szabadon valaszthato (fakultativ)
N —nappali, L — levelez6, T — tav

a — alairas, f— félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

os — 0szi, ta — tavaszi

Tobb tanszék esetén zarodjelbe a terhelés varhatd szazalékos megoszlasa
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zarthelyi anyagabol egy 0sszevont javité dolgozat irdsara. Ennek szdzalékos eredménye adja
a félévkozi teljesitményt. A javitd dolgozatok (zh-k, vizsgdk) esetében mindig a legutolsd
dolgozat eredményét vessziik figyelembe, azaz a javitdo dolgozatok megirdsaval rontani is
lehet.

A Kkurzus teljesitésének feltételei:
A vizsga sikeres, ha a vizsgadolgozat teljesitménye legalabb 40%. A vizsgadolgozatot irék
annak szazalé¢kos eredményétol fliggden az alabbi atvaltas szerinti érdemjegyet kapjak.
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Megajanlott vizsgajegy:

A szorgalmi iddszakban irt sikeres zh-k (figyelembe véve a szorgalmi idészaki javito
eredményét is) alapjan a vizsgazas elkeriilhetd. Amennyiben a 3 zarthelyi dolgozat koziil a
legrosszabb eredménye is legalabb 55%, a hallgato kérheti, hogy vizsgajegyét a zarthelyi
dolgozatainak teljesitménye alapjan allapitsuk meg. A vizsgaidészakban irt 6sszevont
javito sikeres megirasaval csak a vizsgdra bocsathatosadg szerezheté meg, megajanlott jegy
nem!

Jegyzet, tankonyv, felhasznalhato irodalom:
» Kovacs J.-Takacs G.-Takacs M.: Analizis, Tankonyvkiadd, 2000.

» Szasz G.: Matematika I-1I-11I., Nemzeti Tankonyvkiadd

* Barczy B.: Differencidlszamitas, Miiszaki Konyvkiado

» Barczy B.: Integralszamitas, Miiszaki Konyvkiado

= Scharnitzky V.: Differencialegyenletek, Miiszaki Konyvkiado

» Achs-Fekete-Sarvari: Matematika példatar és feladatgylijtemény 1., PTE PMMF

= https://coospace.tr.pte.hu cimen taldlhatok az eldadasok (€s egyes gyakorlati
feladatsorok) anyagai ppt és pdf formatumban, valamint a kurzussal kapcsolatos
kovetelmények, zh-k, vizsgak, hirdetmények.
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Részletes tantargyprogram:

Hét Ea/Gyak/Lab. Eléadasok Gyakorlatok

l. 2/2/0 A derivalasi szabalyok ismétlése. || Fgy. 86. 0. 11-15.
L’Hospital szabaly, érintd egyenes || 91. 0. 26-32. 36.
egyenlete, gorbék metszési szoge, || Kiilon feladatlap
gorbék érintkezése.

2. 2/2/0 Taylor polinom, Lagrange-féle || 166. 0. 29-31. (Eldallitas vizsgalat
maradéktag. Teljes || nélkdil
fliggvényvizsgalat 95.0.49. 52. 57.

3. 2/2/0 Egyvaltozos fiiggvény primitiv || Szoveges szélsoérték feladatok
fliggvénye, a hatarozatlan integral. || 98. 0. 58-68.
Alapintegralok. 110. o. 15. kivéve: 15.10, 17, 18,

33,37, 38,39.
f/f, f*f% alaka fiiggvények
integraldsa. Parcialis integralas.

4. 2/2/0 Helyettesitéses integralas, || 112. 0. 16, 17
trigonometrikus fiiggvények || 114. 0. 21.1-8.
integralésa.

A hatérozott integral értelmezése,
tulajdonsagai. Numerikus integra-
las trapézmodszerrel. A Newton-
Leibniz tétel kimondasa.
5. 2/2/0 1. zh. 106 0. 4.-11, 14.
115. 0. 24.

6 2/2/0 Lagrange-tétel. A Newton-Leibniz || 116 o. 25, 27-35.
tétel bizonyitdsa. Az integral-
szamitas geometriai alkalmazésai:
sikidom tertiilete

7. 2/2/0 Az integralszamitds geometriai | 118. 0.36-39. 43-46.
alkalmazasai: forgastest térfogata.
gorbe ivhossza, forgéstest felszine.

Improprius integral. ..

8. 2/2/0 Differencialegyenletre vezetd || 117. o. 26.
miszaki problémak

9. 2/2/0 2. zh. 131.0.1.3. 4.

145. 0. 24-36.

10. 2/2/0 Szétvalaszthatd valtozoju, elsé- || 135. 0. 6-11.

rend differencidlegyenletek.




11. 2/2/0 Szétvalaszthatd valtozoju, valto- || 138. 0. 12-14.
z6iban homogén elsérendii diffe-
rencialegyenletek

12. Tavaszi sziinet

13. 2/2/0 Elsérendti, linearis inhomogén, || 139. 0. 15-17.
hianyos maésodrendii differencial- || 141. 0. 19. 21.1-12.
egyenletek .

14. 2/2/0 3. zh. 143. 0. 20. 21.13-18.

15. 2/2/0 Masodrendii, alland6 egyiitthatds, || 144. 0. 21.19-24. 22, 23.
homogén és inhomogén || Kiilon feladatlap.
differencidlegyenletek

Megjegyzés: Fgy: Achs-Fekete-Sarvari: Matematika példatar és feladatgyiijtemény 1., PTE
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