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Célkitlizés:

Egyvdltozos valds flggvények differencidlszamitdsanak alkalmazésai, egyvaltozds valds
figgvények hatdrozatlan és hatdrozott integralja, az integrdlszamitds alkalmazasai,
differencidlegyenletek alaptipusai.

Rovid leiras:

A differencidlszamitas alkalmazasai: Egyvaltozds valds fliggvények monotonitdsanak és
széls6értékének, konvexitasdnak és inflexidjdnak vizsgdlata a differencidlszamitas segitségével.
Teljes fliggvényvizsgalat. Szoveges széls6érték feladatok. L'Hospital szabaly. Lineariskozelités.
Taylor-formula.

Primitiv fliggvény és hatarozatlan integrdl. Hatdrozatlan integralok szamitdsi mddjai: parcialis
integralds, helyettesitéses integralds. Néhany specidlis fliggvényosztaly integralasa (racionalis
fuggvények, trigonometrikus fliggvények). Riemann-integral értelmezése. Newton-Leibniz tétel.
Az integralszamitds alkalmazasai: teriiletszamitds, gorbe ivhossza, forgastest térfogata,
forgastest felszine. Improprius integral. Differencidlegyenletek osztalyozdsa. Differencialegyenlet
megoldasai. K6zbnséges differencidlegyenletek. Els6rend differencialegyenletek:
szétvalaszthatd valtozoju, linedris, homogén, inhomogén. Masodrendl differencidlegyenletek:
linedris allandé egyltthatés, homogén, inhomogén. Linedris allandé egyitthatds
differencidlegyenletek megoldasa Laplace-transzformacidval.

Modszer: El6addson az elméleti alapok és mintafeladatok bemutatdsa, gyakorlatokon
csoportos és egyéni feladatmegoldas, hazi feladatok.

Ismeretek mérési mdodja: Félév kdzben 3 zarthelyi dolgozat, vizsgaidGszakban irasbeli vizsga.

A vizsgara bocsatas feltételei:

A gyakorlatokon és el6adasokon a TVSZ el6irdsa (45.§ (2), valamint 9. sz. melléklet 3. §) szerinti
részvétel, és a zarthelyi dolgozatokkal megszerezheté Osszpontszam legalabb 40%-anak
megszerzése. A meg nem irt dolgozat 0 pontosnak tekintendé.

Javitasi (potlasi) lehetSségek:

1 Targykurzus tipusok: ea — eldadas, gy — gyakorlat, lab — labor

2 K —kotelezd, KV — kotelezOen valaszthato, SZ — szabadon vélaszthato (fakultativ)
3 N —nappali, L — levelezd, T — tav

4 a — aldiras, f — félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

5 os — 6szi, ta — tavaszi




A gyakorlatokon vald részvétel nem poétolhatd. A zarthelyi dolgozatok kozil a leggyengébb, a
szorgalmi id&szak utolsé hetében egy alkalommal javithatd, pdtolhatd. Amennyiben még igy
sem éri el a zarthelyi dolgozatok Osszesitett pontszama a maximalisan megszerezhet6
Osszpontszam 40%-at, lehetGség van a hdrom zarthelyi anyagdbdl egy 6sszevont javité dolgozat
irdsara. Ennek szazalékos eredménye adja a félévkozi teljesitményt. A javité dolgozatok (zh-k,
vizsgdk) esetében mindig a legutolsé dolgozat eredménye szamit, azaz a javitd dolgozatok
megirasaval rontani is lehet.

A kurzus teljesitésének feltételei: A vizsga sikeres, ha a hallgatoé teljesitménye legalabb 40%. A
hallgatdk szazalékos eredményétél fliggben az alabbi atvaltds szerinti érdemjegyet kapjak.
[0%,40%[ elégtelen (1)

[40%,55%[ elégséges (2)
[55%,70%( kozepes (3)
[70%,85%( jo (4)

[85%,100%] jeles (5)

Megajanlott vizsgajegy:

Amennyiben a 3 zarthelyi dolgozat kozil a legrosszabb eredménye is legalabb 55% (figyelembe
véve a szorgalmi iddszaki javitdo eredményét is), a hallgatd kérheti, hogy vizsgajegye a zarthelyi
dolgozatainak teljesitménye alapjan keriljon megallapitasra. A vizsgaid6szakban irt 6sszevont
javité sikeres megirdsdval csak a vizsgdra bocsathatdsdg szerezheté meg, megajanlott jegy nem.

Kapcsolttartas:

Az el6addsokon és gyakorlatokon minden Iényeges informdcié elérhetS. Az el6adasok anyagai,
gyakorld feladatsorok a https://neptun.pte.hu cimen taldlhatok. Az egyéb felmeril6 kérések,
problémdak megvalaszolasa e-mailben.

Koételezd irodalom: Az el6adason és gyakorlaton feldolgozott anyag.

Ajanlott irodalom:

Kovdcs J. —Takacs G. —Takdacs M.: Analizis, Tankényvkiadd, 2000.

Barczy B.: Differencidlszamitas, MUszaki Konyvkiadd

Barczy B.: Integralszamitds, MUszaki Konyvkiadd

Scharnitzky V.: Differencidlegyenletek, Mdszaki Konyvkiado

https://neptun.pte.hu cimen taldlhatok az el6adasok anyagai, gyakorlo feladatsorok.

RESZLETES TANTARGYPROGRAM

Hét | El6adas/Gyakorlat Témakoér

1. 2 6ra elGadas Derivalasi szabalyok ismétlése. Monotonitas és szélsGértékek. Konvexitas
2 6ra gyakorlat és inflexid.

2. 2 6ra elGadas L'Hospital szabdly. Teljes fliggvényvizsgdlat. Szbveges szélsGérték
2 6ra gyakorlat feladatok.

3. 2 6ra elGadas Linearis kozelités. Taylor-polinom, Taylor-formula, Lagrange-féle
2 6ra gyakorlat maradéktag, Lagrange-féle kozépértéktétel.

4, 2 6ra elGadas Primitiv flggvény. Hatarozatlan integral. Alapintegralok. Integralasi
2 6ra gyakorlat szabalyok.

5. 2 6ra elGadas 1. Zarthelyi dolgozat (differencidlszamitds alkalmazdsai)
2 6ra gyakorlat Helyettesitéses integralas. Parcidlis integralas.

6. 2 6ra elGadas Racionalis flggvények integralasa, elemi tortekre bontas, elemi

1 Targykurzus tipusok: ea — eldadas, gy — gyakorlat, lab — labor

2 K —kotelezd, KV — kotelezOen valaszthato, SZ — szabadon vélaszthato (fakultativ)
3 N —nappali, L — levelezd, T — tav

4 a — aldiras, f — félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

5 os — 6szi, ta — tavaszi



https://neptun.pte.hu/
https://neptun.pte.hu/

2 6ra gyakorlat tortfliggvények integralasa, trigonometrikus fliggvények integraldsa.
7. 2 6ra elGadas Hatdrozott integral. A Riemann-integrdlhatdsdg feltételei. A hatarozott
2 6ra gyakorlat integral tulajdonsagai, kiszdmitasa. Newton-Leibniz formula.
8. 2 6ra el6adas Improprius integral. Hatdrozott integral alkalmazasai: Teriletszamitas,
2 6ra gyakorlat gbrbe ivhossza, forgdstest térfogata, forgastest felszine.
9. 2 6ra elGadas 2. Zdrthelyi dolgozat (integrdlszamitds)
2 6ra gyakorlat Differencidlegyenletek. Alapfogalmak. A differencidlegyenlet megoldasai.
Szétvalaszthatd valtozdju els6rend( differencidlegyenletek.
10. | 2 6ra el6adas Differencidlegyenletre vezet6 mdszaki problémak. Szétvalaszthatd
2 6ra gyakorlat valtozdjura visszavezethetd, linedris homogén és inhomogén
differencialegyenletek.
11. Tavaszi sziinet
12. | 2 6ra el6adas Masodrendd, allandé egyitthatds linearis homogén és inhomogén
2 6ra gyakorlat differencialegyenletek.
13. | 2 6ra el6adas Hidnyos masodrend( differencidlegyenletek.
2 6ra gyakorlat
14. | 2 6ra elGadas 3. zdarthelyi dolgozat ((differencidlegyenletek)
2 6ra gyakorlat Laplace-transzformacid.
15. | 2 6ra el6adas Linedris dllandd egyitthatés differencidlegyenletek megolddsa Laplace-
2 6ra gyakorlat transzformacioval.
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1 Targykurzus tipusok: ea — eldadas, gy — gyakorlat, lab — labor

2 K —kotelezd, KV — kotelezOen valaszthato, SZ — szabadon vélaszthato (fakultativ)
3 N —nappali, L — levelezd, T — tav

4 a — aldiras, f — félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

5 os — 6szi, ta — tavaszi




