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Egyvaltozos valds fliggvények differencidlszamitasanak alkalmazdsai, egyvaltozds valés fliggvények hatarozatlan
és hatdrozott integralja, az integrdlszamitds alkalmazdsai, tobbvaltozés fliggvények differencidl- és
integralszamitasa.

Rovid leiras:

Differencialszamités alkalmazésai

L’Hospital szabaly, differencial, gorbék magasabb rendii érintkezése. Taylor polinom, Taylor formula. Monotonitas
és az elsO derivalt kapcsolata, szélsdérték 1étezésének sziikséges és elégséges feltétele, konvexitas, konkavitas,
inflexios pont fogalma, kapcsolata a masodik derivalttal. A teljes fliggvényvizsgalat Iépései.

Hatarozatlan integral

Primitiv fuggvény, hatarozatlan integral fogalma. Integralasi modszerek f(ax+b), % , T/ f % (x) tipusu
flggvények integralasi szabalya bizonyitassal, parcialis integralas szabalya bizonyitassal, integralas helyettesitéssel,
paros és paratlan kitevojii trigonometrikus fliggvények, racionalis tortfiiggvények integralasa.

Hatarozott integral

A hatarozott integral értelmezése, kozelitd integralas trapézmodszerrel. Elégséges feltételek a hatarozott integral
létezéséhez. Az integralszamitas kozépértéktétele. Newton-Leibniz tétel bizonyitassal. Geometriai alkalmazasok,
terlet, forgastest térfogata (bizonyitassal), ivhossz, forgasfelulet felszine. Improprius integralok.

Tobbvaltozos flggvények differencial- és integralszamitasa

Kétvaltozds fliggvény értelmezése, pontbeli hatarértéke, folytonossdga, a parcidlis differencidalhanyados,
értelmezése és szamitasa. Kétvaltozds flggvény gradiensének, iranymenti derivaltjanak értelmezése és
kiszamitasa. Erintésik egyenlete. Kétvaltozds flggvény szélséértéke. Kétvaltozds fiiggvény integraldsa:
tartomanyon vett- és kett6s-integral. Polarkoordinatas helyettesités, Jacobi determinans.

Maddszer: ElGadason az elméleti alapok és mintafeladatok bemutatasa, gyakorlatokon csoportos és egyéni
feladatmegoldas, hazi feladatok.

Ismeretek mérési maédja: Félév kozben 1 zarthelyi dolgozat, vizsgaidGszakban irasbeli vizsga.

A vizsgara bocsatas feltételei:

1 Targykurzus tipusok: ea — eléadas, gy — gyakorlat, lab — labor

2 K —kotelezd, KV — kotelezOen valaszthato, SZ — szabadon vélaszthato (fakultativ)
3 N —nappali, L — levelezd, T — tav

4 a — aléiras, f — félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

5 os — 6szi, ta — tavaszi



http://orarend.mik.pte.hu/course:3353

A gyakorlatokon és el6adasokon a TVSZ elGirdsa (45.§ (2), valamint 9. sz. melléklet 3. §) szerinti részvétel, és a
zarthelyi dolgozatokkal megszerezhet6 6sszpontszam legalabb 40%-anak megszerzése. A meg nem irt dolgozat
0 pontosnak tekintendé.

Javitasi (potlasi) lehetSségek:

A gyakorlatokon valé részvétel nem pdtolhatd. A zarthelyi dolgozat az utolsé konzultacidn javithatd, pétolhatd.
Amennyiben még igy sem éri el a zarthelyi dolgozat pontszama a maximalisan megszerezhet6 6sszpontszam
40%-at, a vizsgaidGszak elsé két hetében kijel6lt id6pontban egy tovabbi javitd dolgozat megirasara van
lehet6ség. Ennek szazalékos eredménye adja a félévkozi teljesitményt. A javitd dolgozatok (zh-k, vizsgak)
esetében mindig a legutolsé dolgozat eredménye szamit.

A kurzus teljesitésének feltételei: A vizsga sikeres, ha a hallgatd teljesitménye legaldbb 40%. A hallgatdk
szazalékos eredményétdl fliggben az aldbbi atvaltas szerinti érdemjegyet kapjak.
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Megajanlott vizsgajegy:

Amennyiben a zarthelyi dolgozat eredménye legaldbb 55% (figyelembe véve a szorgalmi id@szaki javitd
eredményét is), a hallgatd kérheti, hogy vizsgajegye a zarthelyi dolgozatainak teljesitménye alapjan keriiljon
megallapitasra. A vizsgaid6szakban irt javito sikeres megirdsaval csak a vizsgdra bocsathatdsag szerezheté meg,
megajanlott jegy nem.

Kapcsolttartas:

Az el6adasokon és gyakorlatokon minden lényeges informacid elérhet6. Az el6addsok anyagai, gyakorld
feladatsorok a https://neptun.pte.hu cimen taldlhaték. Az egyéb felmeruld kérések, problémak megvalaszolasa
e-mailben.

Kotelez6 irodalom: Az el6adason és gyakorlaton feldolgozott anyag.

Ajanlott irodalom:

Kovacs J. —Takacs G. —Takacs M.: Analizis, Tankdnyvkiadd, 2000.

Barczy B.: Differencidlszamitds, MUszaki Konyvkiadd

Barczy B.: Integralszamitas, MUszaki Konyvkiadd

Scharnitzky V.: Differencidlegyenletek, Mdszaki Kényvkiadd

https://neptun.pte.hu cimen taldlhatok az el6adasok anyagai, gyakorlé feladatsorok.
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Hét | El6adas/Gyakorlat | Témakor

1. 2 6ra el6adas Derivalasi szabalyok ismétlése. L'Hospital szabaly, differencial, gorbék magasabb rendi
2 6ra gyakorlat érintkezése. Taylor-polinom, Taylor-formula, Lagrange-féle maradéktag. Monotonitas és

az elsé derivalt kapcsolata, szélsGérték létezésének szilkséges és elégséges feltétele,
konvexitds, konkdvitds, inflexids pont fogalma, kapcsolata a mdsodik derivalttal. Teljes
fliggvényvizsgdlat |épései.

2. 2 6ra el6adas Primitiv flggvény, hatdrozatlan integral fogalma. Alapintegralok. Integralasi modszerek
2 6ra gyakorlat f(ax+b), %, f'()f¥(x) tipusu flggvények integralasi szabdlya, parcidlis integrélas

szabalya, Integralds helyettesitéssel, pdaros és paratlan kitev6jli trigonometrikus
fliggvények, raciondlis tortfliggvények integralasa.

3. 2 6ra el6adas A hatarozott integrdl értelmezése. Elégséges feltételek a hatarozott integrdl |étezéséhez.
2 6ra gyakorlat Az integralszamitds kozépértéktétele. Newton-Leibniz tétel. Geometriai alkalmazasok,

1 Targykurzus tipusok: ea — eléadas, gy — gyakorlat, lab — labor

2 K —kotelezd, KV — kotelezOen valaszthato, SZ — szabadon vélaszthato (fakultativ)
3 N —nappali, L — levelezd, T — tav

4 a — aléiras, f — félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

5 os — 6szi, ta — tavaszi
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teriilet, forgastest térfogata, ivhossz, forgasfeliilet felszine. Improprius integralok.

4. 2 6ra el6adas Zarthelyi dolgozat.
2 6ra gyakorlat Kétvaltozds flggvény értelmezése, pontbeli hatarértéke, folytonossaga, a parcialis

differencidlhanyados, értelmezése és szamitasa. Kétvaltozds fliggvény gradiensének,
irdnymenti derivaltjanak értelmezése és kiszamitasa. ErintSsik egyenlete. Kétvaltozds
fliggvény szélsGértéke.

5. 2 6ra elGadas Zarthelyi dolgozat javitasa.
2 6ra gyakorlat Kétvaltozds fliggvény integralasa: tartomdanyon vett- és kett&s-integral.

Polarkoordinatas helyettesités, Jacobi determinans.
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4 a — aléiras, f — félévkozi jegy, v — vizsga, s — szigorlat

5 os — 6szi, ta — tavaszi




