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Célkitűzése: A hallgatók megismerkednek a véletlent is tartalmazó fizikai, informatikai 

folyamatok alapvető diszkrét és folytonos matematikai modelljeivel. Elsajátítják a 

valószínűségszámítás alaptörvényeit, a matematikai statisztika alapjait és ezek egyszerűbb 

mérnöki alkalmazásait. A kurzus segíti a hallgatót a véletlen tömegjelenségek 

felismerésében, a modellalkotásban, az elméleti alapok elsajátításában és a statisztikai 

számítások kivitelezésében, annak érdekében, hogy képesek legyenek mérnöki és 

informatikai tudományokban alkalmazni azt. A fenti célok eléréséhez a hallgatók használják 

a Maple számítógép algebrai rendszert a szemléltetések és a számítások során. 

Rövid leírás: 

Valószínűségelmélet 

Véletlen kísérletek eseménytere, esemény algebra. Valószínűségi függvény és axiómái. 

Kombinatorikus és geometriai valószínűségek. Feltételes valószínűség, függetlenség, teljes 

valószínűség-tétel és Bayes-tétel. 

Diszkrét eloszlások  

Diszkrét eloszlás, eloszlásfüggvény, várhatóérték, szórás számítása. Bernoulli-, binomiális-, 

Poisson- eloszlás. 

Folytonos eloszlások  

Sűrűségfüggvény, eloszlásfüggvény, várhatóérték, szórás számítása. Egyenletes-, 

exponenciális-, normál vagy Gauss-eloszlás. 

Határeloszlás - tételek 

Markov- és Csebisev- egyenlőtlenség. A nagyszámok törvényei. A centrális határeloszlás-

tétel.  

Statisztika 

Leíró statisztika, hisztogram, box- plot. 

Statisztikai minta pont becslése várható értékre, varianciára. 

Konfidencia intervallum becslése. Hipotézisek tesztelése, az első és másodfajú hibák. Átlag 

és variancia tesztek normál eloszlású minta esetén. Illesztés jóságának tesztje.  

Lineáris regressziós egyenes és a legkisebb négyzetes illesztés. 

A gyakorlatokon a feladatmegoldáshoz használjuk a MAPLE számítógép algebrai rendszert. 

Oktatási módszer: Mintafeladatok bemutatása, csoportos feladatmegoldás, házi feladatok, 

minta zárthelyi dolgozatok feltöltése megoldásokkal, minta vizsga feladatok megismerése. 

 

  



 

Ütemezés 2022/23. őszi félévre 
Hét Ea/Gyak./Lab Témakör 

1. Ea./ Lab. A követelmények és a tananyag ismertetése.  

Véletlen események, eseménytér. Műveletek eseményekkel. Valószínűségi axiómák.  

2. Ea./ Lab. Tagadás esemény és az összeg esemény valószínűsége. Alapvető módszerek véges 

halmazok elemeinek megszámolására: összeg és szorzás szabály  

3. Ea./ Lab. Valószínűségek számítása kombinatorikus eszközökkel: permutáció, variáció és 

kombináció 

4. Ea./ Lab.  Valószínűségek számítása geometriai eszközökkel. 

5. Ea./ Lab. Feltételes valószínűségek számítása. Események függetlensége.  

6. Ea./ Lab. Sorosan és párhuzamosan kapcsolt rendszerek megbízhatósága. Valószínűségek 

szorzás szabályának alkalmazása. 

7. Ea./ Lab. Teljes valószínűség tétel és Bayes-tétel. Döntés fa és inverzének ábrázolása és 

számításai 

8. Ea./ Lab. Első zárthelyi dolgozat az 1.- 7. heti témákból (papír alapú)  

Valószínűségi változók és alkalmazásuk: diszkrét és folytonos típusok 

megkülönböztetése. Eloszlás, eloszlás függvény, sűrűség függvény.  

9. Ea./ Lab. Őszi szünet. 

10. Ea./ Lab. Várható érték és szórás számítása. Kovariancia és korreláció. Nevezetes diszkrét 

valószínűségi változók: egyenletes, Bernoulli-, binomiális-, Poisson-eloszlás 

11. Ea./ Lab. Nevezetes folytonos valószínűségi változók: egyenletes, exponenciális, normál vagy 

Gauss, gamma, khi-négyzet. Két valószínűségi változó együttes eloszlása, 

kovarianciája, korrelációja és függetlensége. 

12. Ea./ Lab. Markov- és Csebisev- egyenlőtlenségek. Nagyszámok törvényének Csebisev és 

Bernoulli –féle alakjai.  

13. Ea./ Lab. A matematikai statisztika alapjai: Populáció és annak várható értéke, mediánja és 

módusza. Minta és annak várható értéke, mediánja, módusza, terjedelme és 

varianciája. Empirikus eloszlásfüggvény. Hisztogramok. Normalitás vizsgálat: 

modell teszt. 

Pontbecslés várható értékre és szórásra. A becslések torzítatlansága és 

konzisztenciája. Intervallumbecslések paraméterekre: konfidencia intervallum 

várható értékre, szórásra normál populációk esetén.  

14. Ea./ Lab. Statisztikai hipotézisvizsgálat. Null- és alternatív hipotézisek elfogadása és 

visszautasítása. Első és másodfajú hibák. Tesztek és a becslések kapcsolta. Illesztés 

jóságának tesztje khi-négyzet módszerrel. Lineáris regresszió számítása. 

15. Ea./ Lab. Második zárthelyi dolgozat a 10.-14. heti témákból (Maple-vel) 

Zárthelyi dolgozatok javítási lehetősége a vizsgaidőszak első hetében.  

Írásbeli vizsga a féléves tananyag alapján (Papír alapú) vizsga időszakban. 

 

 

Követelmények a szorgalmi időszakban (az aláírás megszerzésének feltételei): 

A gyakorlatokon való részvétel a TVSZ előírása szerint kötelező 70%-ban. 

Az aláírás feltétele az 1 papír alapú és 1 számítógépes (Maple alapú) zárthelyi dolgozat 

megírása. A vizsgára bocsájtás feltétele, hogy a gépes és a papíros zh-k %-os átlagos 

teljesítménye legalább 40% legyen. A vizsga papír alapú és akkor sikeres, ha valaki legalább 

a vizsgán elérhető maximális pontszám 40%-át teljesítette. 

Javítási (pótlási) lehetőségek: A gyengébben sikerült zárthelyi dolgozat egy alkalommal 

javítható illetve pótolható a vizsgaidőszak első hetének végéig.  

A kurzus teljesítésének feltételei, értékelés 

A kurzus vizsgával zárul. A kurzus sikeres, ha a 2 zárthelyi dolgozat együttes teljesítése 

legalább 40% és a vizsga teljesítése is legalább 40%. Ekkor 0.5-0.5 súllyal vesszük 



figyelembe a Zh-k és a vizsga százalékos teljesítéseit. Az így kiszámolt százalékos 

eredménytől függően a hallgatók az alábbi átváltás szerint kapnak érdemjegyet  

 [85%,100%]...........5 (jeles) 

 [70%,85%). ...........4 (jó) 

 [55%,70%)….........3 (közepes) 

 [40%,55%).............2 (elégséges 

 [0,40%)...................1 (elégtelen) 

  

Jegyzet, tankönyv, felhasználható irodalom: 

▪ Obádovics J. Gyula, Valószínűségszámítás és matematikai statisztika, Scolar Kiadó,Bp. 

2001. (ISBN 963 9193 35 6)  

▪ Solt György, Valószínűségszámítás. Példatár. Műszaki Könyvkiadó, Bp. 1993. 

▪ Anthony Hayter, Probability and Statistics for Engineers and Scientists (4. ed.), 

Brooks/Cole, 2012. (ISBN-13: 978-1-111-82704-5)  

▪ A Teams felületeken találhatók a követelmények, korábbi évek zh-i, vizsgák elméleti 

kérdései, korábbi vizsgák, oktatási anyagok. 

 
Pécs, 2022. 09. 04.      Dr. Klincsik Mihály f. tanár 

         tantárgyfelelős 

 


